Analisis Matematico |

. (1 punto) SedE,d) un espacio métrico. Prueba la desigualdad:
|d(x,y) — d(z,u)| < d(x,2) +d(y,u) (X,y,Z,UcE)

Deduce que sfxn} — xe{yn} — yentonceqd(X,,yn)} — d(X,y).

. (2 puntos) Definamgs: R x R — R por

p(xy) =~  V(xy)eRxR

Prueba que es una distancia eR equivalente a la usual y que el espacio métrico
(R,p) no es completo.

. (2 puntos) SeéE, d) un espacio métrico i C E un compacto no vacio. Prueba que
hay elementoacK, beK tales que diartK) = d(a,b).

. (2 puntos) Se#& : R" — R" una funcién continua tal que para today € R" se
verifica que||x —y|| < ||[F(x) — F(y)||. Prueba que la imagen dees un conjunto
cerrado eR".

. (3 puntos) Demuestra el teorema de Haussdddftas las normas en un espacio
vectorial de dimension finita son equivalenteslica algunas de sus consecuencias.



